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Exerćıcio 1. Seja M espaço métrico e S ⊂M . Mostre que x é ponto de acumulação de S se

e somente se existe sequência de pontos (xj) em S\{x} que converge para x.

Exerćıcio 2. Mostre que se M é espaço métrico completo, e X ⊂ M é fechado, então X é

completo.

Exerćıcio 3. Seja M espaço métrico, C ⊆ M não-vazio, y ∈ M , e A = {d(y,x) : x ∈ C}.
Mostre que existe o ı́nfimo de A, e que

inf A = 0⇐⇒ existe sequência em C convergente para y.

Exerćıcio 4. Seja a sequência de funções (fi), onde fi(x) = sin(ix)/(1 + ix). Mostre que (fi)

converge pontualmente para todo x ∈ [0,+∞), uniformemente em [a,+∞) para a > 0, mas

não converge uniformemente em [0,+∞).

Exerćıcio 5. Sejam Ω ⊂ Rm e fi : Ω→ Rn sejam funções uniformemente cont́ınuas. Mostre

que se (fi) converge uniformemente para f , então f é uniformemente cont́ınua.

Exerćıcio 6. Seja f : [0, 1]→ R cont́ınua, e (fn) sequência de funções cont́ınuas de [0, 1] em

R. Prove ou apresente contra-exemplo para a seguinte afirmação:

Se (fn) converge uniformemente para f em (0, 1], então (fn) converge uniformemente para

f em [0, 1].
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