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Exercício 1. Sejam f , g : Rm → R funções contínuas. Mostre que o conjunto {x ∈ Rm :

f(x) > g(x)} é aberto em Rm.

Exercício 2. Sejam a < b reais, e f : [a, b]→ R contínua em [a, b]. Sejam x1 < x2 elementos
de [a, b] e máximos locais da f . Mostre que existe c ∈ (x1, x2) que é mínimo local da f .

Exercício 3. Suponha f : (0, 1]→ R uniformemente contínua em (0, 1]. Mostre que podemos
definir f(0) tal que f seja uniformemente contínua em [0, 1].

Exercício 4. Seja B ⊆ Rm limitado, e f : B → Rn uniformemente contínua. Mostre que f

é limitada em B. Mostre que esta conclusão não é necessariamente verdadeira se B não for
limitado.

Exercício 5. Seja f : R→ R dada por

f(x) =
n∑

i=1

(x− ci)
2,

onde ci ∈ R para i = 1, . . . , n, e n ∈ N. Ache um ponto de mínimo local de f . Mostre que é
único.

Exercício 6. Sejam a < b, e x0, x1, . . . , xN pontos tais que a = x0 < x1 < · · · < xN = b.
Mostre que se f : [a, b] → R é diferenciável e tem derivada contínua em [a, b], então existe
uma constante M ∈ R independente de N tal que

N∑
i=1

|f(xi)− f(xi−1)| ≤M.

(Obs: dizemos neste caso que f tem variação limitada.)

1


