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Ezercicio 1. Seja K conjunto compacto, e seja € > 0. Mostre que existem J € N e pontos

X1, ..., Xy pertencentes a K tais que
K C UL, B(x;).

Ezercicio 2. Sem usar o Teorema de Bolzano—Weiertrass para conjuntos no R™ |, mostre que
se K é compacto e A C K é infinito, entao existe pelo menos um ponto de acumulacao de
A. Obtenha como corolario o Teorema de Bolzano—Weiertrass para conjuntos. Este ponto

de acumulacao necessariamente pertence a A? Necessariamente pertence a K7

Ezercicio 3. Mostre que se A C R nao vazio e limitado, e s = sup A, entao existe sequéncia

em A convergindo para s.

Ezercicio 4. Dizemos que uma sequéncia (x;) no R” tem varia¢do limitada se a sequéncia

(vg) de reais definida por

k
Uk = Z %501 — X
=1

converge. Mostre que toda sequéncia de variagao limitada é convergente.

Ezercicio 5. Seja A C R™. Mostre que um ponto x* é aderente a A se e somente se existe
sequéncia convergente e contida em A, e que tenha x* como seu limite. Mostre que o conjunto

de pontos aderentes a A é fechado.

Ezercicio 6. Seja (1) sequéncia mon6tona em R, e suponha que () contenha subsequéncia

convergente. Mostre que (x) converge.



