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Ezercicio 1. Seja A C R™ conjunto nao limitado. Sem usar o Teorema de Heine—Borel,

mostre que A nao é compacto.

Ezercicio 2. Decida se os conjuntos abaixo sao ou nao compactos. Prove suas afirmativas

sem utilizar o Teorema de Heine—Borel.
(a) A CR", A finito.

(b) B C R" tal que B nao contém ao menos um de seus pontos de acumulagao.

Ezercicio 3. Sem usar o Teorema de Bolzano—Weiertrass no R”, mostre que se K é compacto
e A C K ¢ infinito, entao existe pelo menos um ponto de acumulagao de A. Obtenha como
corolario o Teorema de Bolzano—Weiertrass. Este ponto de acumulacao necessariamente

pertence a A? Necessariamente pertence a K7

FEzercicio 4. Seja (x) sequéncia em R" convergente para x. Mostre que {x; : k € N} U {x}

é compacto.

Ezercicio 5. Seja (xy) sequéncia em R”, e dj, = ||xj4+1 — Xi||. Decida se a afirmativa
“Se lim dj, = 0, entao (x;) converge”
k—o0

é verdadeira ou nao. Se for verdadeira, demonstre-a. Caso contrario, apresente um contra-

exemplo.

FEzercicio 6. Seja a; sequéncia de niimeros reais, e sejam as sequéncias

n n
bn:Zaj, cn:Z|aj|.
j=1 j=1

Mostre que se (¢,,) converge, entao (b,) converge.



