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Ezercicio 1. Seja f : R — R funcao diferencidvel em R e tal que f'(x) # 0 para todo x € R.

Mostre que f é injetiva.

Exercicio 2. Seja I um intervalo e f : I — R diferencidavel. Mostre que se f’ é positiva em

I,ie., f'(x)> 0 paratodo x € I, entao f é estritamente crescente.

FEzercicio 3. Sejam a < b nimeros reais, e f : [a,b] — R continua em [a,b] e diferencidvel

em (a,b). Mostre que entre duas raizes consecutivas de f’ existe no méximo uma raiz de f.

FEzercicio 4. Seja f : R? = R dada por

ZEyQ

fay) =2 +ygt P (z,9) # (0,0),
0 para (z,y) = (0,0).

Mostre que a derivada direcional de f em (0,0) com respeito a u = (a, b) existe e que

b2
Dyuf(0,0) = —, se a#0.
a

Mostre que f nao é continua e portanto nao é diferencidvel no (0, 0).

Ezercicio 5. Seja B ={x € R™: ||x]| <1} e f : B — R fun¢ao continua em B, diferencidvel
no interior de B e tal que f = 0 na fronteira de B. Mostre que f tem ponto critico no

interior de B.

Exercicio 6 (Minimos Quadrados). Considere parai = 1,...,n os pontos (z;, ;) € R?, e seja

p: R — R dada por p(z) = az®+ bx + ¢ tal que a, b e ¢ minimizam o erro Y., [p(z;) — yi|*.
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Mostre que a, b e ¢ satisfazem as equacoes
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