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1- (2.0 pontos) Dê um exemplo de um conjunto em R2 que não seja nem aberto nem

fechado. Prove sua afirmativa.

2- (2.0 pontos) Mostre que um conjunto F em Rp é fechado se e somente se F contem

todos seus pontos de fronteira.

3- (2.0 pontos) Sejam X = (xn) e Y = (yn) sequências em Rp e seja Z = (zn) a sequência

formada por z1 = x1, z2 = y1, z3 = x2, z4 = y2,. . . , z2n−1 = xn, z2n = yn,. . . . Mostre que

se limn→∞ xn = c e limn→∞ yn = c, então limn→∞ zn = c.

4- (2.0 pontos) Seja D ⊂ Rp. Assuma que f : D → Rp é uniformemente cont́ınua. Mostre

que se (xn) é sequência de Cauchy, então
(

f(xn)
)

também é sequência de Cauchy.

5- (2.0 pontos) Seja f : Rp → Rp, e seja a função g : Rp → Rp inversa de f , isto é,

g(f(x)) = x, f(g(y)) = y,

para todo x, y em Rp. Se f é diferenciável em a ∈ Rp, e g é diferenciável em b = f(a),

mostre que Df(a) e Dg(b) são inversas uma da outra, isto é,

Df(a)Dg(b) = Dg(b)Df(a) = I,

onde I é a matriz identidade.
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