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Ezercicio 1. Demonstre o seguinte resultado (foi demonstrado em sala, mas tente fazer por
si 80):

Seja f: Q1 - R, e x € Q CR". Entao as afirmativas abaixo sao equivalentes.

(1) f é continua em x.

(2) Para todo € > 0 existe 0 > 0 tal que
yeQ, |[x-yl<dé= [fx)-sFfyl<e
(3) Se (xx) é sequéncia em € e limy_,o X = X, entao limy_, f(xx) = f(x).

Exercicio 2. Sejam f, g : R™ — R fungoes continuas. Mostre de duas formas diferentes que

o conjunto {x € R™ : f(x) > g(x)} é aberto em R™.

Ezercicio 3. Seja f : R — R tal que f(z +y) = f(z) + f(y) para todo x, y € R. Mostre
que f(0) =0 e que f(—x) = —f(x) para todo x € R. Mostre que se f é continua em x = 0,

entao f é continua em todo = € R.

Exercicio 4. Seja f : Q@ — R, onde 2 C R™ ¢é aberto. Mostre que f é continua em () se e

somente se f~1((a, +0)) e f71((—o0,)) sao abertos para todo a € R.

Exercicio 5. Seja f : [0,1] — R continua tal que f(0) < 0 e f(1) > 0. Mostre que se
s =sup{z € [0,1] : f(z) < 0}, entdo f(s) =0.

Exercicio 6. Sejam €2 C R™ fechado e limitado, e f : 2 — R" continua em ). Sem usar

Heine-Borel, mostre que f(€2) é fechado e limitado.



