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Ezercicio 1. Mostre que 2" + 1 ¢é divisivel por 3 para todo nimero impar n.

Exercicio 2. Considere a afirmativa:
Sejan € Ne I, ={1,...,n}. Mostre quese A C I, e f: I, — A é bijecao,
entdao A = I,,.
Usando a afirmativa acima, mostre que
(1) se ¢ : I, — I, for bijegao, entdo m = n.
(2) dado um conjunto X, se ¢ : I,, - X e ¢ : I,, — X forem bije¢des, entdo m = n.
(3) seja X finito e Y C X. Entao nao existe bije¢do entre X e Y.

Ezercicio 3. Para ¢ € N, seja A; = {0,1}. Mostre que o produto cartesiano infinito [[:°, A;

nao é enumeravel.

Exercicio 4. Seja A C R e as fungdes f: A >R e g: A — R sejam tais que os conjuntos
f(A) e g(A) sejam limitados superiormente. Defina a fun¢do f+g: A — R por (f+g)(z) =
f(z) + g(x). Mostre que sup(f + g)(A) < sup f(A) + supg(A). Dé um exemplo em que a

desigualdade é estrita.

Exercicio 5. Seja A C R™ nao vazio, e f : R" — R dada por

fx) =mf{[x -yl :ye A}

Mostre que f estd bem definida. Construa entretanto um exemplo onde nao existay € A

tal que f(x) = ||x — y||, para algum x € R".

FEzercicio 6 (Densidade dos racionais nos reais). Mostre que dados z, y € R com = < v,

existe r € Q tal que x <r < .



