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Exerćıcio 1. Sejam (xn) e (yn) duas sequências de números reais, convergentes para x e y

respectivamente, onde x < y. Mostre que existe um número natural N tal que xn < yn para

todo n maior que N .

Exerćıcio 2. Seja a > 0 e x1 > 0. Mostre que a sequência dada por xn+1 = (a + xn)1/2

converge.

Exerćıcio 3. Determine os pontos de continuidade da função [x], que retorna para cada x ∈ R
o maior inteiro menor ou igual a x. Por exemplo, [2] = 2, [2.5] = 2, [−2.5] = −3.

Exerćıcio 4. Mostre o seguinte lema.

Seja f : Ω→ R, e x ∈ Ω. Então as afirmativas abaixo são equivalentes.

(1) f é cont́ınua em x.

(2) Para todo ε > 0 existe δ > 0 tal que

y ∈ Ω, ‖x− y‖ < δ =⇒ ‖f(x)− f(y)‖ < ε.

(3) Se (xk) é sequência em Ω e limk→∞ xk = x, então limk→∞ f(xk) = f(x).

Exerćıcio 5. Seja f : Rm → R cont́ınua. Mostre que o conjunto {x ∈ Rm : f(x) = 0} é

fechado em Rm.
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